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GROUPES ET SOUS-GROUPES
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1) Vérifier que ϕ(1G) est neutre pour ⋆ et que pour

x ∈ G, x est inversible pour ⋆ d’inverseϕ
�

ϕ
−1(x)−1
�

.

2) b) Appliquer le résultat de la question 1) avec R
pour groupe G et une bijection ϕ bien choisie.

————————————–

4

————————————–

5

————————————–

6
2) a) Question de cardinal.

d) Pour tout f ∈ Dn :
∑

ω∈Un

f (ω) =
∑

ω∈Un

ω et f

est de la forme z 7−→ az + b ou z 7−→ az + b.
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Si Ua ⊂ Ub, alors e

2iπ
a ∈ Ub .
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1) Montrer que

�

�A∩ gB−1
�

�> 0.
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1) b) Toute bijection est un changement d’indice po-

tentiel.

2) Les sous-groupes finis de C∗ sont exactement les
sous-groupes Un, n décrivant N∗.
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2) Cardinal des classes d’équivalence?
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1) Plus petit au sens de l’inclusion. Revenir scrupu-
leusement à la définition d’un plus petit élément
pour une relation d’ordre.

3) a) Étudier l’injectivité de l’application k 7−→ xk.
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Substitutions, simplifications. . . Soyez joueurs.
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x2 = 1G si et seulement si x est égal à son inverse.
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MORPHISMES DE GROUPES
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2) a)b)c) Appliquer le résultat de la question 1) et

se demander pour quels entiers n l’application
g 7−→ gn est une bijection.
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Fixer y ∈ G, multiplier par ϕ(y) et méditer.
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ANNEAUX
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2) a)b) Se ramener à un problème d’arithmétique,
mais attention, on travaille avec des entiers re-
latifs !
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1) Tout sous-anneau de Z contient 1, donc aussi. . .
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1) S’intéresser à x + y pour tous x , y ∈ A.
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1) C contient i.

————————————–

GROUPES SYMÉTRIQUES
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38
Le produit d’un élément de An et d’une permutation

impaire est une permutation impaire.

————————————–
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2) Toute permutation est un produit de transpositions.

————————————–
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